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Controle (Durée: 1h00)

lest nécessaire de fournir des réponses complètes, rédigés de façonclaire et ordonnée

Q.1 Montrer que G =R; x R est un groupepour la loi * suivante

(a,b)*(c,d) =(ac,ad+b).

9.2 Soit(G,)un groupe et a E G. Montrer que Ha ={xeG,xa =ax) est un sous-groupe de G.

Q3 Soitf:(G1,)(G2,*)un morphisme de groupesetH2 un sous-groupede(G2,*).

Montrer que l'image réciproque f(H2) est un soUs-groupe de (G1,).

Q.4 Décomposer la permutationoen produit de cycles disjoints et en produit de transpositions

1 2 3 45 6 7 89 10l9 4 3 8 7 10 1 2 5 6
Donner sa signature elo).

Q.5 Soitii=1.n une famille d'idéaux d'un anneau A,montrerquen est un idéal de A.
i=i

Q.6 Soit(A,+,)un anneau.On considère l'application p:A-A,**
a) Montrer que si p est un morphisme d'anneaux, alors

V EA, =-«*.

b) Montrer que si en plus p est surjectif, alors

YaEA, a=-a,

c)Montrer que l'anneau A est commutatif

Q.7 a) Compléter la définition d'un corps suivante:

"Un corps est un anneau commutatif(K,+,)dont..

b) Soit (K,+,)un corps, montrerque 1x #Ox et queK est un anneau intègre.

CRappel un anneau intègre est un anneau commutatifquin'a pas de diviseurs de 0).


